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§1. FUNCIONES RACIONALES

1. Demuestre que si z = a + ib es un cero de orden k del polinomio
P(z) € R[z] entonces z es también un cero de orden .

2. Considere P(z) € C[z] y sea z; un cero de P(z). Demuestre que:
P(2) = (z — 21)¥P, () si y solamente si

P(l)(Zl) = P(2)(21) = ... = P(kfl)(zl) = P(k)(zl) =0
y P(k+1)(zl) # 0.

3. Considere las siguentes funciones racionales R, R, : C — C definidas
3 2
por Ry(2) = & y Ry(2) = g5t 5.

Determine los ordenes de R; y Ry. Determine los ceros y polos.

4. Estudie desde un punto de vista geométrico la funcién racional de
Joukowski definida por. J(z) = 3(z + 1).

5. Descomponga en fracciones parciales las siguentes funciones racionales
4
_ _Zz _ 1
Rl(Z) =51y RQ(Z) = 2z

6. Sea QQ(z) € C|z| con ceros ay, ag,....a, todos distintos y P(z) € C[z] de
grado menor que n demuestre que.

P(z) _ P(ax)
Q) ; QW (ar)(z — ax)

Demuestre que dados n valores a; y n valores ¢, existe un unico poli-
nomio P(z) ( polinomio interpolador de Lagrange) que toma los valores
¢, en los puntos ay.



